Resolucoes

Determinantes Il - Teoremas e propriedades

“ATIVIDADES PARA SALA

01) det (A-B)=detA - detB

60=5-detB
detB=12
02 o) Ap=(1p7 | L Yl=(n2=2
23 _3 2

b) det M=| 2

41=detM=-16

=12 12 0 12 0o -4
o) detM=a A +a, A,+ta, A

4 6

An=E=0T ,  5|=1012-12)=0
1+3 2 4
As=(T0] 5 J|=1 412216
detM=1-0+0-A,+(-1)-16
—_— — Y
0 0 -16
det M= 16

@ a) - Antay Ay +ay Ay tay Ay =
0 0

=1.(-6)+2-25=50-6=44

b) Pelo Teorema de Laplace:

Ay Ayt ay Ay tay Ay tag Ay tagAg = ay; Am
NN NN

0 0 0 0
tem-se:

Para o célculo de A,
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Multiplicando-se os elementos da 12 linha por -1 e soman-
do-se com os elementos das 22, 32 e 42 linhas, tem-se:

T 1 11
00 01 .
A=l g 1 g 3|TArTa APt 01 2=
-2 21
-2 2 13

=1-4+2-4=3-8=-5
Logo, a,, - A,, =3 (-5) =-15.

04 A

Célculo de x pelo Teorema de Laplace:
a3 Ay +ay Ag +ag Ay +a, Ay =0
0 0 0

a3 A3 =0

52x+ XX +1-2- % —x)=0

x=1=0=>x=1

Por se tratar de um determinante de Vandermonde, tem-se:
x-7-2-5-2)(4-2(5-x+7(4-x+7)(4+5=0
x-9=0 ou 2-x=0 ou 3-x=0

x=9 x=2 x=3
Produto=9-2-3=54

&ATIVIDADES PROPOSTAS

01 FV,V,V
(F) Essasituacdo sé é verdadeira se obedecer as condicdes
da 72 propriedade.
(V) 102 propriedade.
(V) 32 propriedade.
(V) 102 propriedade.
02 E
1 1 0o 3
q 0 -2 1 =2
et A= 0 0 1 0 =1(-2)-1-3=-6
o o0 0 3




ALGEBRA

03]

17 0 0 O
detB=| | =2 0 0—1(2)13—6
e A -
3 5 4 3
Ent3do:
det (A-B) =det A - det B = (<6) - (=6)
Portanto:
det (A-B) =36
A

Pela propriedade da combinacdo linear, o determinante é
igual a zero.

B
1 1 1 1
1 1+a 1 1
1 1 1+b 1
1 1 1 T+c

Multiplicando-se os elementos da 12 linha por -1 e soman-
do-se com os elementos das 22, 32 e 42 linhas, tem-se:

T 1 1 1

0 a O

0 0 b

0 0 O

Logo, por Laplace, conclui-se:
a 0 O

10 b Of=abc

0 0 ¢

n O O

B
O determinante é de Vandermonde, ent3o:
(2a—a)-(3a—a)-(3a—2a)=a-2a-a=23°

D
Resolvendo:
1T 2 3 X oy z
6 9 12(=-6 9 12|=
X 'y oz 1T 2 3
X 'y oz 1 1 2 3 1
=2 3 4 =3 6 12 |===-(-12)=4
2 3 y z
E

det B =det (2A)

! =2°.det A= detB=

detB

4.det A

08)

A
Célculo das matrizes A e B:

a;=lsei=]
A =(a);,3 em que

a,=0,sei#]
1 0 O
A=|0 1 0
0 0 1
b,=2sei=4-]j
B=(0y)sr em que{bij =0,seiz4—|
0 0 2
B=|0 2 O
2 0 0

Sendo det A=detl,=1e detB = -8, tem-se:

det (AB) = det A - det B = -8.

D

Como A é uma matriz quadrada de ordem 2, tem-se:

det (2A) = det (AY) =

22 det (A) = (det A2 =

(det A2 -4 (detA)=0=

(det A)(detA-4)=0=
detA=0oudetA=4

Como A é inversivel, tem-se det A = 0.
Logo, det A =4.

D

Célculo de P(x):

P(x) = det (A — xI)

P(x) = det

P(x) = det

Pog=det| X 2 }

PX)=(1-x)(4-x)-3-2

P(x) = x2—=5x -2

Célculo da soma dos quadrados das raizes:
(X + (x")?2=(x" +x")?=2x" - x"

XY+ x")P=5-2-(-2)

Portanto:

X7+ (x")? =29
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